0 Usean muuttujan funktiot
d Tentti 19.10.2022 / Merja Laaksonen

- Ei muistiinpanoja, kirjallisuutta, laskinta
Muista, ettii jokaisessa tehtiiviissi pisteet tulevat perusteluista eik: arvauksista.

1. Olkoon f(x,y,z) = zy? — x3japiste A = (2,1, 3).
a) Mihin suuntaan funktio f kasvaa voimakkaimmin pisteessi A7
b) Viivan (tai radan) r(t) tangenttivektori r'(t) = (1,—1/2,4 + 401 72).

. d
Paljonko on derivaatta d—{ hetkelld t = 2, kun radalla ollaan pisteessar(2) = A ?

¢) Pisteet (x, y, z), jotka toteuttavat ehdon f(x,y,z) = f(2,—1,3), muodostavat pinnan. Mi-
ki on tuon pinnan tangenttitaso pisteessd A?

2. Jos pisteestd (1,2) ldhdetddn kohti pistettd (2,2), niin funktion f suunnattu derivaatta on 2.
Jos pisteesti (1,2) ldhdetdén kohti pistettd (1, 1), niin funktion f suunnattu derivaatta on —2.
Paljonko on suunnattu derivaatta, jos pisteestd (1, 2) ldhdetdan kohti pistettd (4, 6) ?

3.  Etsi funktion
fifey)=@Qy-1(x*+y*—4)
suurin ja pienin arvo rajoitetussa alueessa
Q = {(x,y)|x*+y* < 4}.

Esitd myos kohdat, missi ne saavutetaan.

4. Laske

JI[ 4.

kun T = {(x,y,2)| 0 < x < /1—)?2, “l<y<lx<zs<l+x2+y2).

Tentin tulokset ja kokonaisarvosanat julkaistaan ensin Moodlen osiossa Tentit. Sisuun tulokset
rekister6idddn mydhemmin, kun tarpeeksi moni on niihnyt tuloksensa.
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