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Tentaattori: Petteri Laakkonen
Huom. Ei laskinta, eiki taulukkokirjoja. Kaavaliite alla.

1. Laske alla olevat raja-arvot tai osoita, etti ne eivit ole olemassa.
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2. Mitkd ovat funktion f(z,y) = zy? + 2zy + y pienin ja suurin arvo alueessa, jota
rajaavat suorat y = —1, y = 1, z = —1 ja x = 1, ja missi pisteissi ne saavutetaan?

3. Tarkastellaan funktiota f(z,y) = z%y.

a) Laske funktion f kaikki toisen kertaluvun osittaisderivaatat.
b) Laske [[, f(z,y)dzdy, kin R={(z,y) eR? : 1<y <2, y<z<2}

4. Olkoon T' C R® kappale, jota rajoittaa sivuilta sylinteripinta 22 + y? < 4 ja joka jd4
paraboloidin z = 8§ — 2% — y? ja tason z = y + 2 viliin. Hahmottele kappale T" ja laske
sen tilavuus.

Tentin kaavaliite

L f(x) = f@) + F/(a)(x — )

g(z,y) =0
. ¢ Dof(z,y) = AD2g(z,y)
Dy f(z,y) = ADyg(z,y)

z = psingcosf
fli. ¢ y=psingsing dz dy dz = p*sin ¢ dep dp df
z=pcoso
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